TD APPLICATIONS 1S
CORRECTION DISPONIBLE DANS NOS COURS EN LIGNE

PROF : MBACKE MATHS ANNEE 2023-2024 Niveau : 1S,

Exercice 1.

Parmi les correspondances suivantes, préciser celles qui sont des applications.

1. (a) [0;4oc]—= R (d) [0;2] = R HR—=R
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Exercice 2. On considere les quatre applications dont les diagrammes sagittaux sont donnes ci-dessous :
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s Exercice 3:

1) Dans chacun des cas suivants dire si I'application est injective,
surjective ou bijective.
a) R - Z
x — E(x);
b)ffR > R
X — 2x% + 3x
)R\ {2} >R

X+1

X—2

2) Dans chacun des cas suivants, démontrer que I'application f est bijective
et déterminer sa bijection réciproque :
a) fR->R
X— X —3Xx

b) R\ {2} » R\ {2}

4x—-1
2X—4
c)fRXxR->R xR
(xy) — (x—=2y;x + 3y)
% Exercice 4:

On donne les fonctions f,geth de R vers R telles que :
£(x) =|"—;+1; 800 = 2 et h(9) = [2x + 1] — [x— 3| + 4.

Déterminer les restrictions de :

1) faR*;aR~ eta[-1;1]\ {0}
2)de gaR* \ {1aR"™\ {1}
3)deh a]—o0;—];a[—=;3] eta [3; +oof.

s Exercice b:

On considére la correspondance suivante :

f: [1; +o00[—]0; %]

X
1 + x2

X —
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1) Justifier que f est une application. (1pt)
2) Montrer que f est bijective et déterminer sa bijection réciproque.
% Exercice 6 :

R — R}

X VX2 —1

Soit la fonction K:

1) Déterminer I'ensemble de définition de K.

2) Résoudre I'équation K(x) = 1. La fonction K est-elle injective ? Bijective ?
3) Soit U la restriction de K dans l'intervalle |1, + o[

a) Montrer que U est une bijection de ]1, + o[ sur R; .

b) Donner I'expression de sa bijection réciproque U™ .

11, +o[ — R}

4) Soit la fonction vV : P xZ i1
X P

x—1
a) Développer (x — 1)(x* — 1).
b) Comparer VaU

% Exercice 7 : (5pts)
1) Montrer que VxeR,vx? +1—x>0
2) Soit l'application f définie par :
f: R —]0; +oof

X — Vx% + 1 -x.

a) Montrer que Vx,y e R, f(x) — f(y) = %&Qﬁ (y-x).
b) En déduire que f est injective.
1

c) Vérifier que VxeR,vx? + 1 tx=s

d) Montrer que f est bijective et déterminer sa bijection réciproque f~1.
< Exercice 8 :
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également la fonction h définie de[0; +oo[— [0; + o],

par h(x) = —\/§+2 St

1) Déterminer le domaine de définition de g et celui de h.
2) Déterminer Dy.q, et I'expression de h o g(x).
3) Déterminer I'image directe de l'intervalle [-2;2] par he g.

s Exercice 9:

1

VX2 4+2x+2°

On considere l'application f définie de [—1; +oo[ dans R par f(x) =

1) fest -elle surjective ?

2) f est-elle injective ?

3) Montrer que f est une bijection de [-1; +o[ vers un intervalle J a préciser
et déterminer f~1(x).
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